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A. CALCULO DEL DOMINIO DE UNA FUNCION

9.1. Calcula el dominio de las siguientes funciones,

a) a(x) =x3—-2x+1

d) d(x) =x°—4x? +x

9.2. Calcula el dominio de las siguientes funciones racionales,

()_3x+4

@) ax) ==

) dox) = 4x% —5x + 3

) dX) = T 57+ 142
1+ 3x—2x3

g) gx) =

8x3 +20x2 —2x -5
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1—-3x
b) b(x) =x*-2x-3 ) c(x) = 7
— A3
e) e(x) =3 +x%2—x3 f) flx)=x
2x—1 x*—4x +3

b) D) = 77 ) =—F"g

o) = 4x3 —2x —1 ()_x2—4
e =r—er—13x—3 DWW TaT16
Y Rix) = x6—1 ) i) = x3—1

) ) =75 g DI = F o1 ex

9.3. Calcula el dominio de las siguientes funciones irracionales o radicales,

a) a(x) =vV3x—2

b) b(x) =+/x?*+5x—6 ¢) c(x) =+/4—x?

3x —2 4= 22
P {®EJEL X Q) el = |37 f f) = /—xz_zxx-a
Ax? — 1 NPT Lo He+Y -1
DI it MO R g
N ipN 3 V2 —x? ¥T—x
N Jjx)=+y1—-x3 ) k() =—5—— D 1) =450

9.4. Calcula el dominio de las siguientes funciones:

a) a(x) = 2"* b) b(x) = ¥

3x—1 v 1
d) d(x) =In (Zi m 1) e) e(x) = log< xx_+1 )

9) 9(x) = sen

1 X
X — 1) h) h(x) = cos <\Jx2 + 2x + 1)

c) c(x) = 7Vx-1

0 = togs (1=
f)fx_ogs \/x—_+_2

i) i(x) =tan (x f 1)
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9.5. Calcula el dominio de las siguientes funciones,

a) a(x) = se):lx b) b(x) = V3x2—x+1
x+1 x
d) d(x)=|x2_1| e) e(x) =ex-1-V2x+1
4
V4 —x2 |x? — 3x + 2|
P e =—— ) K0 =

9.6. Calcula el dominio de las siguientes funciones arco

a) a(x) = arcsen(x? — 1)

d) d(x) = arcsen(\/ﬂ)

b) b(x) =

arccos(x)

e) e(x) = arcscos(exz)

B. LIMITES INDETERMINACIONES§

9

Q) et = |

F) Fo0 =t
T iard
i) i(x) = ln_x

x2

D l(x)= xil-cos (%)

¢) c(x) = arccos(x?)

f) f(x) = arcsen (%)

9.11. Calcula los siguientes limites sefialando la indeterminacion previamente,

. 3x3 +4x —1
Q) lim ot

x? -1

. 3x2 +4x* + 3
9) X 6x3 —2x+1

b) i
)xlrzlml—zx
. 2x3 +4x* —1
e) M e —6x =3
3x — 2)?
B ( )

xirpoo (2x + 3)?

T 2—4x — 3x

c) x—1>r-|r-loo 1—2x2
x-(x? -1

f) lim LGt

x-o-0 X2+ x—2

9.12. Calcula los siguientes limites sefialando la indeterminacion previamente,

i 4x2 —1
a) xl—llrt}o 2x + 1
VT T4x
d) lim
X ->—00 ﬂ/Z _|_x2
V36x2+x—1

lim
9) x—0 \/Qx2 — 1 4 2x

] V1—x
b) lim ———
x—-01 — /1 — 2x
)l 2x — 4x3 + 1
e) lim
x-04/16x% — 6 —x
_ Va0 +x+1
h) lim

3
X—==03/x6 — 2x — 2x2

2

UNIDAD

) i 4x — 1

c im

x>+ x +4/x

Vx4 2x

) lim ———
x-o-0 x*—1

5 i Vx* 4+ x + Vax

i) lim
x-o 3Bx2 — 2x
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B. LIMITES INDETERMINACIONES%

9.16. Calcula los siguientes limites sefialando la indeterminacion previamente,

. x? —x 0 i x?—4 . x? — 2nx + m?
a) leI}) 3x ) xl—qlzxz—5x+6 C) xl—r>n7r T2 — x2
. x?+2x-3 " x?—x . x + x?
) X0l X% —x €) X003 2 xoo1 X3+ 1
x3 — 3x? x-(x+2) x* — 8x
X7 —3x% B 1
9) m—g—7 e B v B i SO L S g

9.17. Calcula los siguientes limites seifalando la indeterminacidon previamente,

ViFZ-x by lim F o ) tim

im —7M—— im ———— c) lim
Q) M5 3 x=-12 — \xZ + 3 x=0x +/x

X = x%—2x—3 Vx*+5—3
d) lim —— e) lim — — = :
N R N N e

_ Vxr=9-4  VxT+5-3 . 1—+x
g) lim h) lim ————— D lim———

X5 Ax —1—2 x2=2 1—+x+3 x=lyx +3 —2x

C. LIMITES INDETERMINACIONES 6" — o

9.21. Calcula los siguientes limites seifalando la indeterminacidon previamente,

a) lim (x—\/x2+x—1) b) lim (\/2x2+ —m)

X —+o00 X —>+o00

d) lim (\/x2 —1—+/2x2 +3x + 2) e) lim lim (v4x?+x — 2x)

X —+o00 X —+00 X —»+00

g) lim (\/9x3+x—2—\/16x3+5x—1) h) lim (\/4x4—1—\/4x4+x)

X —>+00 X —>+00
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D. LIMITES INDETERMINACIONES 1%

9.26.Calcule los siguientes limites clasificando primeramente la indeterminacién si se

presentara,
x — 1\ > 3+ 2x\"! x24+x \7
. . l'
@) x11—1>1<}o(x+1> b) 33‘330<2x—1) 2 xlﬂo<x2+3x+1>
NE X
X \F Vr \° 2—x\" %
d) lim : :
)T o m (25T m
9.27.Calcule los siguientes limites clasificando primeramente la indeterminacion si se
presentara,
3 _2_ 1
y 14+ 2x\x b i x? —1\*1 I x% —x\x
a) xlir%)<x+1) ) xlgll 2x — 2 c) xl—r}?) x—1
3 4 2
4x — 2\17* x—3 Xt6-x 2x — 2\* 72
m (T i () m (V22
2 ilin1<x—1> AV g /) alclinz<2x—4>

E. CALCULO DE LAS ASINTOTAS DE UNA FUNCION RACIONAL.

9.41.Calcula las asintotas verticales de las siguientes funciones,

3x+1 x3—x¥1

a) a() =——7 b) b() == ) )= mars
3x +1 5— C -
d) dlx) = x)::— 8 €) elx) =2~ X — ;2 N i) = x3x— 5;2-:-16)(

9.42.Calcula la asintota horizontal de las siguientes funciones,

()_2x2+1 b b()_3x2—2x+1 ()_2x+x3+1
a) alx T x2 = 2x ) X = x — 2x2 ¢) clx C2x3—x-—3

3x—2 1 2+ 6x
) AW =T ) e@=2-5—= ) fe)=-1+_—

9.43.Calcula la asintota oblicua de las siguientes funciones,

()_3x2—1 b b()_4x3—x2+1 ()_2x2+3x—1

) alx)= x+1 ) X ot x—1 ¢) cx)= x+2
x*+x+1 3 1—x

d) d(x):W e) e(x):x—x2+1 D) f(x):3x+6x_1
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9.44.Calcula la asintota oblicua y/o la horizontal de las siguientes funciones, dividiendo

()_sz—l . b()_4x3—x2+1 ()_2x2+3x—1

Q) alx) == ) bW =5t 9 WET

4 d()_x2+x+1 ) = 3x? ()_1+x+2x2—2x3
) db)=—rm @) e = 1 1= X2+ 2

9.45.Calcula la asintota oblicua de las siguientes funciones, aplicando el calculo de la

pendiente y la ordenada en el origen por limites.

()_3x2—1 b b()_4x3—x2+1 ()_2x2+3x—1

a) =T ) X ot x—1 ¢) o) = x+2
x*+x+1 3 1—x

d) d(x)=2x——1 e) e(x)_x_x2+1 ) f(x)—3x+6x_1

9.46.Calcula las asintotas de las siguientes funciones racionales,

()_3x2—1 b b()_x2—2x+1 ()_x2+x+2
a) = o —1 ) bl = 2x2 — ) cx)= x3+8
x2+x+1 3x3 1—x?
d) dx) =———— = =
) =TT @ =T D& =53
9.47. Sea la funcion
X SOy
2x + 3 STV
f(x) = x2
six>—1
X+
Estudie y determine las asintotas de f(x).
9.48. Sea la funcion
1-3x%2 <0
> six <
f(x) = 6x ;l— X
2= six>0
Estudie y determine las asintotas de f(x).
9.49. Sea la funcion
x3 —2x <1
f(x) = X2—5x+16 =
B 2Vx .
six>1

Vx—1—-+vx+1

Estudie y determine las asintotas de f(x).

5
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9.50. Sea la funcion

2x +1
f(x) = Vax? —1+x
Vax?2 —3x —24/x2+1 six>1

six<1

Estudie y determine las asintotas de f (x).

F. CONTINUIDAD DE UNA FUNCION EN UN PUNTO. CONTINUIDAD DE FUNCIONES.
9.51. Estudia la continuidad de las siguientes funciones en R, clasificando sus

discontinuidades.

1 5

W AW =gy D W= O W=
2x — 3 2

4w =g @ e =in(3) f e =

1—x2

9.52. Se considera la funcion definida por partes:

X’ +2x+a six<0
— bx + 4
f(x) _— six >0
xXx+2

a) Determina los valores de los pardmetros a,b € R para que la funcion f(x) sea
continua y derivable en todo R.

b) Paraa =2y b =1, estudia la continuidad de f(x) y clasifica sus puntos de
discontinuidad si los hubiera.

x|

9.53. Dada la funcioén f(x) = T Se pide estudiar su continuidad.

9.54. Se considera la funcién definida a trozos:

ax®?+bx six<1
fo) =1 x—2

T+ 1 six>1

a) Determina los valores de ay b para que f(x) sea continua en x = 1y su gréfica
tenga un extremo relativoen x = 0.

b) Paraa = 1y b = 0, analiza la continuidad de f(x) en su dominio e indica sus
asintotas verticales y horizontales.
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9.55. Dada la funcion definida por:

x?—a _
Fx) = p— six <0
x2—bx+3 six=0

a) Halla los valores de ay b para que f(x) sea continua enx = 0y presente una
pendiente igual a —2 en la recta tangente en x = 2.

b) Paraa = 3, razona si la funcién presenta alguna discontinuidad en el intervalo
(—OO’ 0)-

9.56. Se considera la funcion a trozos:

2+ a six <1
x% -1
x—1
bx + 1 six >3

flx) =

sil<x<3

a) Estudia la continuidad de f(x) en x = 1 segun los valores del parametro a.

b) Determina el valor del pardmetro b para que la funcion sea continua en x = 3.

9.57. Dada la funcién:

xt?—=4
flx) = T2 six + —2
k six =-—2

a) Determina el valor de k para que la funcién f(x) sea continua en todo R.
b) Justifica el tipo de discontinuidad que presenta la funcionen x = —2si k = 1.

9.58. Dada la funcidn a trozos definida por:

sin(ax
Ec ) six <0
fOO)=<x24+bx+1 si0<x<1
2x—1 _
six>1
X

a) Halla los valores de a y b para que f(x) sea continua en todo R.

b) Paraa = 1y b = 0, estudia la derivabilidad de la funcién en los puntos x =0y
x = 1.

UNIDAD
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9.59. Se considera la funcion real de variable real definida por:

e*—1—-x
f(x)z{T six #0
a six =0

Determina el valor del parametro real a para que f(x) sea continuaen x = 0.

9.60. Dada la funcién definida a trozos:

x-e?* six<0
= bx
fx) {— six >0
x+1

Demuestra que f(x) es continua en x =0 para cualesquiera valores reales
deayb.

9.61. Se considera la funcion:

x? -1
If six <1

f(x)=4ax2+bx+1 sil<x<2
c
- six =2
X
Halla los valores de a, by c para que la funcion f(x) sea continua en todo Ry

derivable en x = 1.

9.62. Se considera la funcidn real de variable real:

ax +1 )
f(x)={ 1 six <0

x24+bx+c six=>0

a) Determina los valores de a, by c para que f(x) sea continua y derivable en R,
sabiendo ademas que su grafica pasa por el punto (1,0).

b)Enelcasoa =1,b = —2,c = 1, enuncia el Teorema de Bolzano y comprueba si se
cumplen sus hipdtesis en el intervalo [—1,2].

9.63. Sea la funcion

Vx+1—+vx—1 six>0
f(x) = v1—x
x+1

a) Estudie la continuidad de la funcidén y sus puntos de discontinuidad.

six<O0

b) Estudie y determine las asintotas de f(x).

8
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9.64. Sea la funcion

x3-8 <>
six
_)x?2—-4 -
fO=97_2x
six> 2
4x — x

a) Estudie la continuidad de la funcién y sus puntos de discontinuidad.
b) Estudie y determine las asintotas de f(x).

9.65. Sea la funcion

2x2
six<3
_ x—3
fx) = x—3
six> 3
x2 -9

Estudie la continuidad de la funcidn y sus puntos de discontinuidad.

G. SIMETRIAS

10.71. Comprueba si las siguientes funciones presentan simetria par o impar.

a) f(x) =/1+x2  b) glx) =sen(2x) ) h(x) = ﬁ d) i(x) = 3x§x_'52x
e)j(x) = JL Nk =x-e*  g)lx) = tan(x) h) m(x) = x - cos x

2x X

9.72. Estudia la simetria que presentan cada una de las siguientes funciones

@) a(x) = Se):lx b) b(x) = V3x3 —x+1 ¢) cx) = 4’x2xi 1

x x x - Inx?

d) dx) =77 e) e(x) = exira? NI ="
2 4
g) g(x) =x-cosx h) h(x) =In <x4x+ 2) D) i(x) = ln;c

9.73. Dada la funcion f(x) =

x2-4'
a) Estudia el dominio de definicidon de la funcién y analiza la simetria de su gréfica

(determina si es par, impar o no presenta simetria).

b) Determina sus asintotas verticales, horizontales y oblicuas.




  a )     a  ( x ) =   x 3 − 2 x + 1


  b )     b  ( x ) =   x 2 − 2 x − 3


  c )     c  ( x ) =   1 − 3 x 4


  d )     d  ( x ) =   x 5 − 4   x 2 + x


  e )     e  ( x ) = 3 +   x 2 −   x 3


  f )     f  ( x ) =   x 3


  a )     a  ( x ) =     3 x + 4    x + 2


  b )     b  ( x ) =     2 x − 1      x 2 + 2 x


  c )     c  ( x ) =       x 2 − 4 x + 3      x 3 − 8


  d )     d  ( x ) =     4   x 2 − 5 x + 3    x 4 − 25   x 2 + 144


  e )     e  ( x ) =     4   x 3 − 2 x − 1  12   x 3 − 8   x 2 − 13 x − 3


  f )     f  ( x ) =       x 2 − 4    x 4 − 16


  g )     g  ( x ) =   1 + 3 x − 2   x 3    8   x 3 + 20   x 2 − 2 x − 5


  h )     h  ( x ) =       x 6 − 1    x 6 − 7   x 3 − 8


  i )     i  ( x ) =       x 3 − 1    x 2 + 9 + 6 x


  a )     a  ( x ) =  3 x − 2


  b )     b  ( x ) =    x 2 + 5 x − 6


  c )     c  ( x ) =  4 −   x 2


  d )     d  ( x ) =    x 3 − 2 x


  e )     e  ( x ) =    3 x − 2  2 x − 1


  f )     f  ( x ) =    4 − 2   x 2    x 2 − 2 x − 3


  g )     g  ( x ) =    4   x 2 − 1      x 2 + 16 + 8 x  


  h )     h  ( x ) =    2 x − 1    x 2 − 3


  i )     i  ( x ) =       ( x + 2 ) ·  (   x 2 − 1 )    1 −   x 2


  j )     j  ( x ) =   1 −   x 3 3 


  


  


  a )     a  ( x ) =  2   1  x


  b )     b  ( x ) =   e    x    x 2 − 4


  c )     c  ( x ) =  7   x − 1


  d )     d  ( x ) =  ln ⁡   (   3 x − 1  2 x + 1 )


  e )     e  ( x ) =  log ⁡   (    x + 1  x − 1 )


  f )     f  ( x ) =    log 5 ⁡   (   1 −   x 2   x + 2 )


  g )     g  ( x ) = s e n  (  1  x − 1 )


  h )     h  ( x ) =  cos ⁡   (    x    x 2 + 2 x + 1 )


  i )     i  ( x ) =  tan ⁡   (   x  x − 1 )


  a )     a  ( x ) =   x  s e n   x


  b )     b  ( x ) =   3   x 2 − x + 1 3


  c )     c  ( x ) =    x    x 2 − 1 4


  d )     d  ( x ) =   x + 1   |   x 2 − 1 |


  e )     e  ( x ) =   e    x  x − 1 ·  2 x + 1


  f )     f  ( x ) =   x ·  ln ⁡  x     x 2 + x + 1


  g )     g  ( x ) = s e n  (   x + 4  2   x 3 − x )


  h )     h  ( x ) =  ln ⁡   (  3  x + 2   )


  i )     i  ( x ) =    ln ⁡  x    x 2


  j )     j  ( x ) =    4 −   x 2   cos ⁡  x


  k )     k  ( x ) =    |   x 2 − 3 x + 2 |   2   ln ⁡   (   x 2 − 1 )


  l )     l  ( x ) =  2  x − 1 ·  cos ⁡   (  1  x )


  a )     a  ( x ) = a r c s e n  (   x 2 − 1 )  


  b )     b  ( x ) =    arccos ⁡   ( x )  x


  c )     c  ( x ) = a r c c o s  (   x 3 )


  d )     d  ( x ) =  arcsen ⁡   (  2 x )


  e )     e  ( x ) = a r c s c o s  (   e    x 2 )


  f )     f  ( x ) =  arcsen ⁡   (  1   x )  


   ∞ ∞


  a )        lim  x   → ∞ ⁡      3   x 3 + 4 x − 1    6   x 3 − 2 x + 1


  b )        lim  x   → − ∞ ⁡    4    1 − 2 x


  c )        lim  x   →   + ∞ ⁡      2 − 4 x − 3 x    1 − 2   x 2


  d )        lim  x   → − ∞ ⁡        x 2 − 1    2 x + 1


  e )        lim  x   → ∞ ⁡      2   x 3 + 4   x 4 − 1    2   x 4 − 6 x − 3


  f )        lim  x   → − ∞ ⁡      x ·  (   x 2 − 1 )      x 2 + x − 2


  g )        lim  x   → ∞ ⁡      3   x 2 + 4   x 4 + 3    6   x 3 − 2 x + 1


  h )        lim  x   → − ∞ ⁡         ( 3 x − 2 ) 2       ( 2 x + 3 ) 2


  i )        lim  x   → ∞ ⁡        x 2 + 1    1 −   x 2  


  a )        lim  x   → ∞ ⁡       4   x 2 − 1    2 x + 1


  b )        lim  x   → − ∞ ⁡     1 − x    1 −  1 − 2 x


  c )        lim  x   →   + ∞ ⁡      4 x − 1    x +  x


  d )        lim  x   → − ∞ ⁡         x 2 − 1 + x     2 +   x 2


  e )        lim  x   → ∞ ⁡      2 x − 4   x 3 + 1     16   x 4 − 6 − x


  f )        lim  x   → − ∞ ⁡         x 6 + 2 x      x 4 − 1


  g )        lim  x   → ∞ ⁡       36   x 2 + x − 1     9   x 2 − 1 + 2 x


  h )        lim  x   → − ∞ ⁡          x 10 + x 5 + 1      x 6 − 2 x 3 − 2   x 2


  i )        lim  x   → ∞ ⁡          x 4 + x 6 +  4 x      8   x 2 − 2 x 3  


    𝟎  𝟎


  a )        lim  x   → 0 ⁡        x 2 − x      3 x


  b )        lim  x   → 2 ⁡        x 2 − 4      x 2 − 5 x + 6


  c )        lim  x   →   𝜋 ⁡        x 2 − 2 𝜋 x +   𝜋 2      𝜋 2 −   x 2


  d )        lim  x   → 1 ⁡        x 2 + 2 x − 3      x 3 − x


  e )        lim  x   → 0 ⁡        x 2 − x      x 3


  f )        lim  x   →   − 1 ⁡      x +   x 2      x 3 + 1


  g )        lim  x   →   3 ⁡      x 3 − 3   x 2    9 −   x 2


  h )        lim  x   → − 2 ⁡    x ·  ( x + 2 )      x 3 + 6   x 2 + 12 x + 8


  i )        lim  x   →   2   ⁡      x 4 − 8 x      x 4 −   x 2 − 8


  a )        lim  x   → 2 ⁡       x + 2 − x      x 3 − 8


  b )        lim  x   → − 1 ⁡      x 2 − 3 x − 4    2 −    x 2 + 3


  c )        lim  x   →   0 ⁡        x 2    x +  x


  d )        lim  x   → 1 ⁡      x − 1     1 −   x 2


  e )        lim  x   → 3 ⁡        x 2 − 2 x − 3     x + 1 − 2


  f )        lim  x   →  2 ⁡         x 4 + 5 − 3      x 2 − 2


  g )        lim  x   → 5 ⁡         x 2 − 9 − 4     x − 1 − 2


  h )        lim  x   → − 2 ⁡         x 2 + 5 − 3  1 −  x + 3


  i )        lim  x   → 1 ⁡      1 −  x     x + 3 − 2 x  


  ∞ − ∞


  a )        lim  x   → + ∞ ⁡   ( x −    x 2 + x − 1 )  


  b )        lim  x   → + ∞ ⁡   (  2   x 2 + 1 −  2 x − 1 )


  d )        lim  x   → + ∞ ⁡   (    x 2 − 1 −    2 x 2 + 3 x + 2 )


  e )        lim  x   → + ∞ ⁡     lim  x   → + ∞ ⁡  (  4   x 2 + x − 2 x )


  g )        lim  x   → + ∞ ⁡   (  9   x 3 + x − 2 −    16 x 3 + 5 x − 1 )


  h )        lim  x   → + ∞ ⁡   (  4   x 4 − 1 −    4 x 4 + x )


    𝟏 ∞


  a )        lim  x   → ∞ ⁡     (   x − 1  x + 1 )  2 x


  b )        lim  x   → ∞ ⁡     (   3 + 2 x  2 x − 1 )  x − 1


  c )        lim  x   → ∞ ⁡     (     x 2 + x    x 2 + 3 x + 1 )  3 x + 2


  d )        lim  x   → − ∞ ⁡     (   x  x + 1 )  1 − x


  e )        lim  x   → ∞ ⁡     (    x  1 +  x )  2  x


  f )        lim  x   → − ∞ ⁡     (   2 − x  4 − x )  −   x    4  


  a )        lim  x   → 0 ⁡     (   1 + 2 x  x + 1 )   3    x  


  b )        lim  x   → 1 ⁡     (     x 2 − 1  2 x − 2 )   2  x − 1


  c )        lim  x   → 0 ⁡     (     x 2 − x  x − 1 )   1    x  


  d )        lim  x   → 1 ⁡     (    4 x − 2  x − 1 )   3  1 − x


  e )      lim  x   → 3 ⁡     (   x − 3  4  x + 1 − 8 )   4   x + 6 − x  


  f )        lim  x   → 2 ⁡     (    2 x − 2  2 x − 4 )   2  x − 2


  a )         a  ( x ) =  2    x 2 − 4


  b )         b  ( x ) =   3 x + 1    x 3 − 2   x 2


  c )         c  ( x ) =     x 3 − x + 1    x 4 − 3   x 2 + 2


  d )         d  ( x ) =   3 x + 1    x 3 − 8


  e )       e  ( x ) = 2 −   5 − x  x −   x 2


  f )         f  ( x ) =     x 3 − x + 1    x 3 − 5   x 2 + 6 x


  a )         a  ( x ) =   2   x 2 + 1    x 2 − 2 x


  b )         b  ( x ) =   3   x 2 − 2 x + 1  x − 2   x 2


  c )         c  ( x ) =   2 x +   x 3 + 1  2   x 3 − x − 3


  d )         d  ( x ) =   3 x − 2  1 + 4 x


  e )       e  ( x ) = 2 −  1    x 2 + 1


  f )         f  ( x ) = − 1 +   2 + 6 x  6 x − 1


  a )         a  ( x ) =   3   x 2 − 1  x + 1


  b )         b  ( x ) =   4   x 3 −   x 2 + 1  2   x 2 + x − 1


  c )         c  ( x ) =   2   x 2 + 3 x − 1  x + 2


  d )         d  ( x ) =     x 2 + x + 1  2 x − 1


  e )       e  ( x ) = x −  3    x 2 + 1


  f )         f  ( x ) = 3 x +   1 − x  6 x − 1


  a )         a  ( x ) =   3   x 2 − 1  x + 1


  b )         b  ( x ) =   4   x 3 −   x 2 + 1  2   x 2 + x − 1


  c )         c  ( x ) =   2   x 2 + 3 x − 1  4 x + 2


  d )         d  ( x ) =     x 2 + x + 1  2 x − 1


  e )       e  ( x ) =   3   x 2  4 x + 1


  f )         f  ( x ) =   1 + x + 2   x 2 − 2   x 3    x 2 + 2


  a )         a  ( x ) =   3   x 2 − 1  x + 1


  b )         b  ( x ) =   4   x 3 −   x 2 + 1  2   x 2 + x − 1


  c )         c  ( x ) =   2   x 2 + 3 x − 1  x + 2


  d )         d  ( x ) =     x 2 + x + 1  2 x − 1


  e )       e  ( x ) = x −  3    x 2 + 1


  f )         f  ( x ) = 3 x +   1 − x  6 x − 1


  a )         a  ( x ) =   3   x 2 − 1  2 x − 1


  b )         b  ( x ) =     x 2 − 2 x + 1  2   x 2 − x


  c )         c  ( x ) =     x 2 + x + 2    x 3 + 8


  d )         d  ( x ) =     x 2 + x + 1  1 − 4   x 2


  e )       e  ( x ) =   3   x 3    x 2 − 2


  f )         f  ( x ) =   1 −   x 2  3 x − 1


  f  ( x ) =  {      x  2 x + 3  si   x ≤ − 1       x 2  x + 2  si   x > − 1


  f ( x ) .


  f  ( x ) =  {      1 − 3   x 2  6   x 2 + x  si   x ≤ 0       x 3    x 2 − 1  si   x > 0


  f ( x ) .


  f  ( x ) =  {        x 3 − 2 x    x 2 − 5 x + 16  si   x ≤ 1     2  x   x − 1 −  x + 1  si   x > 1


  f ( x ) .


  f  ( x ) =  {      2 x + 1   4   x 2 − 1 + x  si   x ≤ 1    4   x 2 − 3 x − 2    x 2 + 1  si   x > 1


  f ( x ) .


  ℝ


  a )         a  ( x ) =   x + 1    x 2 + 4 x


  b )         b  ( x ) =   x + 1     cos 2 ⁡  x − 1


  c )         c  ( x ) =   x + 5    x 3 + 2 x + 3


  d )         d  ( x ) =   2 x − 3   |   3 x − 1 |


  e )       e  ( x ) =  ln ⁡   (  2  x + 3 )


  f )         f  ( x ) =    2 x  1 −   x 2


  f  ( x ) =  {      x 2 + 2 x + a  si  x ≤ 0     b x + 4  x + 2  si  x > 0


  a , b ∈ ℝ


  f  ( x )


  ℝ


  a = 2


  b = 1


  f  ( x )


  f  ( x ) =   | x |     x 2 − 9  


  f  ( x ) =  {    a   x 2 + b x  si  x ≤ 1     x − 2  x + 1  si  x > 1


  a


  b


  f  ( x )


  x = 1


  x = 0


  a = 1


  b = 0


  f  ( x )


  f  ( x ) =  {        x 2 − a  x − 1  si  x < 0     x 2 − b x + 3  si  x ≥ 0


  a


  b


  f  ( x )


  x = 0


  − 2


  x = 2


  a = 3


   ( − ∞ , 0 )


  f  ( x ) =  {     2  x + a  si  x < 1       x 2 − 1  x − 1  si  1 < x < 3   b x + 1  si  x ≥ 3


  f  ( x )


  x = 1


  a


  b


  x = 3


  f  ( x ) =  {        x 2 − 4  x + 2  si  x ≠ − 2   k  si  x = − 2


  k


  f  ( x )


  ℝ


  x = − 2


  k = 1


  f  ( x ) =  {       sin ⁡   ( a x )  x  si  x < 0     x 2 + b x + 1  si  0 ≤ x ≤ 1     2 x − 1  x  si  x > 1


  a


  b


  f  ( x )


  ℝ


  a = 1


  b = 0


  x = 0


  x = 1


  f  ( x ) =  {        e  x − 1 − x    x 2  si  x ≠ 0   a  si  x = 0


  a


  f  ( x )


  x = 0


  f  ( x ) =  {    x ⋅   e  a x  si  x ≤ 0     b x  x + 1  si  x > 0


  f  ( x )


  x = 0


  a


  b


  f  ( x ) =  {        x 2 − 1  x − 1  si  x < 1   a   x 2 + b x + 1  si  1 ≤ x < 2     c  x  si  x ≥ 2


  a


  b


  c


  f  ( x )


  ℝ


  x = 1


  f  ( x ) =  {      a x + 1  x − 1  si  x < 0     x 2 + b x + c  si  x ≥ 0


  a


  b


  c


  f  ( x )


  ℝ


   ( 1 , 0 )


  a = 1 , b = − 2 , c = 1


   [ − 1 , 2 ]


  f  ( x ) =  {     x + 1 −  x − 1  si   x > 0      1 − x  x + 1  si   x < 0


  f ( x ) .


  f  ( x ) =  {       x 3 − 8    x 2 − 4  si   x ≤ 2     1 − 2 x  4 x − x  si   x > 2


  f ( x ) .


  f  ( x ) =  {        2 x 2  x − 3  si   x ≤ 3     x − 3     x 2 − 9    si   x > 3


  a )   f  ( x ) =  1 +   x 2


  b )   g  ( x ) = s e n ( 2 x )


  c )   h  ( x ) =   x   ln ⁡   | x |


  d )   i  ( x ) =   3   x 5    3   x 3 − 2 x  


  e )   j  ( x ) =     x 2 + 1  2 x


  f )   k  ( x ) = x ·   e  −   x 2


  g )   l  ( x ) =    tan ⁡   ( x )  x


  h )   m  ( x ) = x ·  cos ⁡  x


  a )     a  ( x ) =   x  s e n   x


  b )     b  ( x ) =   3   x 3 − x + 1 3


  c )     c  ( x ) =      x 4    x 2 − 1 4


  d )     d  ( x ) =   x   |   x 2 − 1 |


  e )     e  ( x ) =   e    x    x 4 +   x 2


  f )     f  ( x ) =   x ·  ln ⁡    x 2     x 2 + 1


  g )     g  ( x ) = x ·  cos ⁡  x


  h )     h  ( x ) =  ln ⁡   (     x 2    x 4 + 2   )


  i )     i  ( x ) =    ln ⁡    x 4  x


  f  ( x ) =     x 3    x 2 − 4

