Nombre y apellidos: Curso: 22 C BACH LA WEB DIELL
PROFE DEAMTES

Micro examen n2 1 Matematicas Ap.CCSS.II Fecha: M22/09/26 lawebdelprofedemates.es

OPCION A

Resuelve los siguientes dos ejercicios de modo correcto:

12 -1y p_(21 2

1) (5 puntos) SiA=(_2 1 0 1 0 -1

) escribe la matriz A' y calcula

la matriz B - At
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OPCION A

1 (1) ), calcula A%, A3, A*y halle la expresion general de A™
para cualquier nimero natural n.

2) (5 puntos) Dada la matriz A = (
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Resuelve los siguientes dos ejercicios de modo correcto:
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1) (5 puntos) Si A = (_2 0 2 2 1 —2

) escribe la matriz Bt y calcula la

matriz A - B!
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PROFE DEAMTES

Micro examen n2 1 Matematicas Ap.CCSS.II Fecha: M22/09/26 lawebdelprofedemates.es

OPCION B

2) (5 puntos) Dada la matriz 4 = (1 calcula A%, A3, A* y halle la expresién general

)
1 1/
de A™ para cualquier numero natural n.
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Resuelve los siguientes dos ejercicios de modo correcto:
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1) (5 puntos) Si A = (_2 1 0 1 0 -2

) escribe la matriz B! y calcula

la matriz Bt - A
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OPCION C

1 1
1 -1
de A™ para cualquier numero natural n.

2) (5 puntos) Dada la matriz A = ( ) , calcula 4%, A3, A* y halle la expresién general
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OPCION D

Resuelve los siguientes dos ejercicios de modo correcto:

12 -1y, (21 2

1) (5 puntos) SiA=(_2 0 1 1 0 -1

) escribe la matriz A' y calcula

la matriz A - B
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OPCION D

-1
1
de A™ para cualquier nimero natural n.

2) (5 puntos) Dada la matriz A = (

_1), calcula A2, 43, A* y halle la expresién general
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Nombre y apellidos: Curso: 22 C BACH LA WEB DIELL
PROFE DEAMTES

Micro examen n2 1 Matematicas Ap.CCSS.II Fecha: M22/09/26 lawebdelprofedemates.es

SOLUCIONES DE LOS PROBLEMAS Y EJERCICIOS

OPCION A

Resuelve los siguientes dos ejercicios de modo correcto:

— 1 2 -1 (2 1 2
1) (5 puntos)SlA—(_2 1 0) B—(_1 0 -1

la matriz B - At

) escribe la matriz A' y calcula

La matriz traspuesta pedida es,

La multiplicacién pedida es,

sa=(3 1 (2 1)-6 D
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Curso: 22 C BACH LA WEE DEL
DPROFEDEMXTES
Micro examen n2 1 Matematicas Ap.CCSS.II Fecha: M22/09/26 lawebdelprofedemates.es

OPCION A

2) (5 puntos) Dada la matrizA = ( _1 (1) ), calcula A%, A3, A*y halle la expresion general de A™

para cualquier nimero natural n.

e Calculo A?
e Calculo A3.

e Calculo A*.

n= n=2 e n=4
(21 (21 (51 (4-1)
Entonces,
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OPCION B

Resuelve los siguientes dos ejercicios de modo correcto:

111y, (10 1

-2 0 2 2 1 _2) escribe la matriz B! y calcula la

1) (5 puntos) Si A = (
matriz A - B¢

La matriz traspuesta pedida es,

1 -2
Bt=1|o0 1
1 -2
La multiplicacién pedida es,

~ 1 -2
ar=(4 5 D0 1)-(6 8
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Curso: 22 C BACH LA WEB DEL

Nombre y apellidos:
PROFE DEAMTES

Micro examen n2 1 Matematicas Ap.CCSS.II Fecha: M22/09/26 lawebdelprofedemates.es

OPCION B

2) (5 puntos) Dada la matriz A = (1 1), calcula 4%, A3, A* y halle la expresién general

de A™ para cualquier numero natural n.
e Calculo A?
2_(1 1\ (1 1\ _(2 2\_.,
4 _(1 1) (1 1)_(2 2)_2 4
e Calculo A3. Se puede hacer de dos modos:

o Meétodo 12:

pera=(2 (1 D=(2 D=sa

o Meétodo 29:
3 _ N2 . A =2. 4. 4A=72.42=2. A — 4.4 = 4 4
A°=A°-A=2-A-A=2-A=2-(2-4) =4 A—(4 4)

e Calculo A*. Se puede hacer de dos modos:

o Meétodo 12:

(3 DA D

o Meétodo 22:

A4=A2-A2=(2-A)-(2-A)=4-A2=4-(2.A)=3.A=(g g)

Por lo tanto, llegamos a la conclusion de que,

n=1 n=_2 n=3 n=4
G0 | G0 (D= | (90
Entonces,

Ar=2"1.4 vn eN
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OPCION C

Resuelve los siguientes dos ejercicios de modo correcto:

12 -1y, p_ (12 1

1) (5 puntos) Si A = (_2 1 0 1 0 -2

) escribe la matriz B! y calcula

la matriz Bt - A

La matriz traspuesta pedida es,

1 -1
Bt=12 0
1 -2
La multiplicacién pedida es,

1 -1 3 1 -1
. (12 -1y _ -
B A—<2 o) (5 3 O)—( 2 4 z)

1 -2
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PROFE DEAMTES

Micro examen n2 1 Matematicas Ap.CCSS.II Fecha: M22/09/26 lawebdelprofedemates.es

OPCION C

1 1
1 -1
de A™ para cualquier numero natural n.

2) (5 puntos) Dada la matriz A = ( ) , calcula 4%, A3, A* y halle la expresién general

e Calculo A?

#=(1 )G 2)=(5 2)=21
e Calculo A3. Se puede hacer de dos modos:

o Meétodo 19:

pera=(3 (0 D)=G D=2a

o Meétodo 29:
3 A2 A Ao (] N2 a=(2 2
A=A A=2:1-A=2:-U-A) =2 A—(z _2)

e Calculo A*. Se puede hacer de dos modos:
o Método 12:

e AR R

o Meétodo 22:

s 2. 42=02.N-2-N=4-2=4.7=(% 0
A=A A2=02-D-2-D=4-1>=4 1_(0 4)
Por lo tanto, llegamos a la conclusion de que,
n=1 n=2 n=3 n=4
1 1) _ 2 0\ _ 2 2\ _ 4 0\ _
(1 _1)_‘4 (0 2)_21 (2 —2)_2'4 (0 4)_41
Entonces,
2M/2 . sinespar
A" = , Vvn €N
{ 2-1/2. 4 sinesimpar
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Nombre y apellidos: Curso: 22 C BACH LA WEB DIELL
PROFE DEAMTES

Micro examen n2 1 Matematicas Ap.CCSS.II Fecha: M22/09/26 lawebdelprofedemates.es

OPCION D

Resuelve los siguientes dos ejercicios de modo correcto:

1) (5 puntos) Si A = (_; g _;) y B = (_i (1) _i) escribe la matriz A' y calcula
lamatriz A - B

La matriz traspuesta pedida es,

1 -2
At = 2 0
-1 1
La multiplicacién pedida es,

1 -2
Jep 21 2:(
b (_i g) (510 )=
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Nombre y apellidos: Curso: 22 C BACH LA WEB DIELL

lawebdelprofedemates.es

Micro examen n2 1 Matematicas Ap.CCSS.II Fecha: M22/09/26

OPCION D

-1

2) (5 puntos) Dada la matriz A = ( 1 _i), calcula 4%, A3, A* y halle la expresién general

de A™ para cualquier nimero natural n.
e Calculo A?

(D D=3 D

e Calculo A3. Se puede hacer de dos modos:
o Meétodo 1¢:
w=na=(5 ) D=3 )
o Método 22:

A=A A= (-2 A=-2=-2-(-2-4)=4-4=("7 3

4 -4

e Calculo A*. Se puede hacer de dos modos:

o Método 12:
w=aw=(5 )G D= )

o Meétodo 29:

At =42 A2 =(=2-4)-(-2-A) =4 A2 =4-(-2-A)=-8-A= 8 _8)
-8 8
Por lo tanto, llegamos a la conclusion de que,
n=1 n=2 n= n=4
-1 1 2 =2 -4 4 8 -8
7 2D (2 ) (o ) (Ls )
Entonces,
B _ _Z)n—l (_Z)n—l
A" = —2"1-A=<( >,Vn€N
( ) (_Z)n—l _(_Z)n—l
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  𝑨 =  (            𝟏  𝟐  − 𝟏   − 𝟐  𝟏        𝟎   )


  𝑩 =  (            𝟐  𝟏        𝟐   − 𝟏  𝟎  − 𝟏   )


    𝑨  𝒕


  𝑩 ·   𝑨  𝒕


  𝑨 =  (            𝟏  𝟎   − 𝟏  𝟏   )


    𝑨  𝟐


    𝑨  𝟑 ,       𝑨  𝟒


    𝑨  𝒏


  𝒏
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    𝑩  𝒕


  𝑨 ·   𝑩  𝒕


  𝑨 =  (    𝟏  𝟏   𝟏  𝟏 )


    𝑨  𝟐


    𝑨  𝟑 ,       𝑨  𝟒


    𝑨  𝒏


  𝒏


  𝑨 =  (            𝟏  𝟐  − 𝟏   − 𝟐  𝟏        𝟎   )


  𝑩 =  (            𝟏  𝟐        𝟏   − 𝟏  𝟎  − 𝟐   )


    𝑩  𝒕


    𝑩  𝒕 · 𝑨


  𝑨 =  (      𝟏        𝟏   𝟏  − 𝟏   )


    𝑨  𝟐


    𝑨  𝟑 ,       𝑨  𝟒


    𝑨  𝒏


  𝒏


  𝑨 =  (            𝟏  𝟐  − 𝟏   − 𝟐  𝟎        𝟏   )


  𝑩 =  (            𝟐  𝟏        𝟐   − 𝟏  𝟎  − 𝟏   )


    𝑨  𝒕


    𝑨  𝒕 · 𝑩


  𝑨 =


   (    − 𝟏        𝟏         𝟏  − 𝟏 )


    𝑨  𝟐


    𝑨  𝟑 ,       𝑨  𝟒


    𝑨  𝒏


  𝒏


  𝑨 =  (            𝟏  𝟐  − 𝟏   − 𝟐  𝟏        𝟎   )


  𝑩 =  (            𝟐  𝟏        𝟐   − 𝟏  𝟎  − 𝟏   )


    𝑨  𝒕


  𝑩 ·   𝑨  𝒕


    A  t =  (            1  − 2         2        1   − 1        0   )


  B ·   A  t =  (            𝟏  𝟐  − 𝟏   − 𝟐  𝟏        𝟎   ) ·  (            1  − 2         2        1   − 1        0   ) =  (      𝟔  𝟎   𝟎  𝟓     )


  𝑨 =  (            𝟏  𝟎   − 𝟏  𝟏   )


    𝑨  𝟐


    𝑨  𝟑 ,       𝑨  𝟒


    𝑨  𝒏


  𝒏


    A 2


    𝑨  𝟐 =


   (          1  0   − 1  1   ) ·  (            1  0   − 1  1   ) =  (            𝟏  𝟎   − 𝟐  𝟏   )


    A 3


    𝑨  𝟑 =   A 2 · A =  (            1  0   − 2  1   ) ·  (          1  0   − 1  1   ) =  (          𝟏  𝟎   − 𝟑  𝟏   )


    A 4


    A 4 =   A 2 ·   A 2 =  (            1  0   − 2  1   ) ·  (            1  0   − 2  1   ) =  (            𝟏  𝟎   − 𝟒  𝟏   )


  n = 1


  n = 2


  n = 3


  n = 4


   (            𝟏  𝟎   − 𝟏  𝟏   )


   (            𝟏  𝟎   − 𝟐  𝟏   )


   (            𝟏  𝟎   − 𝟑  𝟏   )


   (            𝟏  𝟎   − 𝟒  𝟏   )


    𝑨  𝒏 =  (            𝟏  𝟎   − 𝒏  𝟏   )     ,       ∀   𝒏   ∈ ℕ


  𝑨 =  (            𝟏  𝟏  − 𝟏   − 𝟐  𝟎        𝟐   )


  𝑩 =  (            𝟏  𝟎        𝟏   − 𝟐  𝟏  − 𝟐   )


    𝑩  𝒕


  𝑨 ·   𝑩  𝒕


    B  t =  (      1  − 2   0        1   1  − 2   )


  A ·   B  t =  (            1  1  − 1   − 2  0        2   ) ·  (      1  − 2   0        1   1  − 2   ) =  (      𝟎  𝟏   𝟎  𝟎     )


  𝑨 =  (    𝟏  𝟏   𝟏  𝟏 )


    𝑨  𝟐


    𝑨  𝟑 ,       𝑨  𝟒


    𝑨  𝒏


  𝒏


    A 2


    𝑨  𝟐 =


   (      𝟏  𝟏   𝟏  𝟏   ) ·  (      𝟏  𝟏   𝟏  𝟏   ) =  (      𝟐  𝟐   𝟐  𝟐   ) = 𝟐 · 𝑨


    A 3


    𝑨  𝟑 =   A 2 · A =  (      2  2   2  2   ) ·  (      1  1   1  1   ) =  (      𝟒  𝟒   𝟒  𝟒   ) = 𝟒 · 𝑨


    𝑨  𝟑 =   A 2 · A = 2 · A · A = 2 ·   A 2 = 2 ·  ( 2 · A ) = 𝟒 · 𝑨 =  (      𝟒  𝟒   𝟒  𝟒   )


    A 4


    A 4 =   A 2 ·   A 2 =  (      2  2   2  2   ) ·  (      2  2   2  2   ) =  (      𝟖  𝟖   𝟖  𝟖   ) = 𝟖 · 𝑰


    A 4 =   A 2 ·   A 2 =  ( 2 · A ) ·  ( 2 · A ) = 4 ·   A 2 = 4 ·  ( 2 · A ) = 𝟖 · 𝑨 =  (      𝟖  𝟖   𝟖  𝟖   )


  n = 1


  n = 2


  n = 3


  n = 4


   (      𝟏  𝟏   𝟏  𝟏   ) = 𝑨


   (      𝟐  𝟐   𝟐  𝟐   ) = 𝟐 · 𝑨


   (      𝟒  𝟒   𝟒  𝟒   ) = 𝟒 · 𝑨


   (      𝟖  𝟖   𝟖  𝟖   ) = 𝟖 · 𝑨


    𝑨  𝒏 =   𝟐  𝒏 − 𝟏 · 𝑨     ,       ∀   𝒏   ∈ ℕ


  𝑨 =  (            𝟏  𝟐  − 𝟏   − 𝟐  𝟏        𝟎   )


  𝑩 =  (            𝟏  𝟐        𝟏   − 𝟏  𝟎  − 𝟐   )


    𝑩  𝒕


    𝑩  𝒕 · 𝑨


    B  t =  (      1  − 1   2        0   1  − 2   )


    B  t · A =  (      1  − 1   2        0   1  − 2   ) ·  (            1  2  − 1   − 2  1        0   ) =  (            𝟑  𝟏  − 𝟏         𝟐  𝟒  − 𝟐         𝟓  𝟎  − 𝟏     )


  𝑨 =  (      𝟏        𝟏   𝟏  − 𝟏   )


    𝑨  𝟐


    𝑨  𝟑 ,       𝑨  𝟒


    𝑨  𝒏


  𝒏


    A 2


    𝑨  𝟐 =


   (      𝟏        𝟏   𝟏  − 𝟏   ) ·  (      𝟏        𝟏   𝟏  − 𝟏   ) =  (      𝟐  𝟎   𝟎  𝟐   ) = 𝟐 · 𝑰


    A 3


    𝑨  𝟑 =   A 2 · A =  (      2  0   0  2   ) ·  (      1        1   1  − 1   ) =  (      𝟐        𝟐   𝟐  − 𝟐 ) = 𝟐 · 𝑨


    𝑨  𝟑 =   A 2 · A = 2 · I · A = 2 ·  ( I · A ) = 𝟐 · 𝑨 =  (      𝟐        𝟐   𝟐  − 𝟐 )


    A 4


    A 4 =   A 2 ·   A 2 =  (      𝟐  𝟎   𝟎  𝟐   ) ·  (      𝟐  𝟎   𝟎  𝟐   ) =  (      𝟒  𝟎   𝟎  𝟒   ) = 𝟒 · 𝑰


    A 4 =   A 2 ·   A 2 =  ( 2 · I ) ·  ( 2 · I ) = 4 ·   I 2 = 𝟒 · 𝑰 =  (      𝟒  𝟎   𝟎  𝟒   )


  n = 1


  n = 2


  n = 3


  n = 4


   (      𝟏        𝟏   𝟏  − 𝟏   ) = 𝑨


   (      𝟐  𝟎   𝟎  𝟐   ) = 𝟐 𝑰


   (      𝟐        𝟐   𝟐  − 𝟐 ) = 𝟐 𝑨


   (      𝟒  𝟎   𝟎  𝟒   ) = 𝟒 𝑰


    𝑨  𝒏 =  {          𝟐    𝒏  𝟐 · 𝑰  𝒔 𝒊   𝒏   𝒆 𝒔   𝒑 𝒂 𝒓     𝟐    ( 𝒏 − 𝟏 )  𝟐 · 𝑨  𝒔 𝒊   𝒏   𝒆 𝒔   𝒊 𝒎 𝒑 𝒂 𝒓     ,       ∀   𝒏   ∈ ℕ


  𝑨 =  (            𝟏  𝟐  − 𝟏   − 𝟐  𝟎        𝟏   )


  𝑩 =  (            𝟐  𝟏        𝟐   − 𝟏  𝟎  − 𝟏   )


    𝑨  𝒕


    𝑨  𝒕 · 𝑩


    A  t =  (            1  − 2         2        0   − 1        1   )


    A  t · B =  (            1  − 2         2        0   − 1        1   ) ·  (            2  1        2   − 1  0  − 1   ) · =  (            𝟒        𝟏        𝟒         𝟒        𝟐        𝟒   − 𝟑  − 𝟏  − 𝟑     )


  𝑨 =


   (    − 𝟏        𝟏         𝟏  − 𝟏 )


    𝑨  𝟐


    𝑨  𝟑 ,       𝑨  𝟒


    𝑨  𝒏


  𝒏


    A 2


    𝑨  𝟐 =


   (    − 1        1         1  − 1 ) ·  (    − 1        1         1  − 1 ) =  (          𝟐  − 𝟐   − 𝟐        𝟐 ) = − 𝟐 · 𝑨


    A 3


    𝑨  𝟑 =   A 2 · A =  (          2  − 2   − 2        2 ) ·  (    − 1        1         1  − 1 ) =  (    − 𝟒        𝟒         𝟒  − 𝟒 )


    𝑨  𝟑 =   A 2 · A =  ( − 2 · A ) · A = − 2 ·   A 2 = − 2 ·  ( − 2 · A ) = 𝟒 · 𝑨 =  (    − 𝟒        𝟒         𝟒  − 𝟒 )


    A 4


    A 4 =   A 2 ·   A 2 =  (          2  − 2   − 2        2 ) ·  (          2  − 2   − 2        2 ) =  (          𝟖  − 𝟖   − 𝟖        𝟖 )


    A 4 =   A 2 ·   A 2 =  ( − 2 · A ) ·  ( − 2 · A ) = 4 ·   A 2 = 4 ·  ( − 2 · A ) = − 𝟖 · 𝑨 =  (          𝟖  − 𝟖   − 𝟖        𝟖 )


  n = 1


  n = 2


  n = 3


  n = 4


   (    − 1        1         1  − 1 )


   (          2  − 2   − 2        2 )


   (    − 4        4         4  − 4 )


   (          8  − 8   − 8        8 )


    𝑨  𝒏 =    ( − 𝟐 )  𝒏 − 𝟏 · 𝑨 =  (    −    ( − 𝟐 )  𝒏 − 𝟏     ( − 𝟐 )  𝒏 − 𝟏      ( − 𝟐 )  𝒏 − 𝟏        −    ( − 𝟐 )  𝒏 − 𝟏 )     ,       ∀   𝒏   ∈ ℕ

