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A. CALCULO DE INTEGRALES INMEDIATAS

11.1. Calcula las siguientes integrales indefinidas,

a) f(3x —5)dx

b) f(7x4 —4x3+x%+ 1) dx
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0) f<362—2+%)3 dx

P) f(%—2x>2 dx

c) f<—57x3+\/§x2 —n)dx

I fx—lzdx

i) f—dx

) ()
) f<—42—;+%—\/%)dx

q) f(l +%)2 dx

11.2. Calcula las siguientes integrales indefinidas potenciales,

a) j(Zx + 1)%dx
d) fxz - (5x3 = 1)°dx

g) jez" - (e?* +1)3dx

In*x
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m) fex c—dx
4\/69‘2 +1
Inx

o]

-(3m* —2) " dx

b) fx3 (1 +3x%)° dx
e) f(x2 —2x)% - (x—1)dx

h) fcost - sen’t dt

o

dx
Vhx+1

sen 2t

— dt
V1 + cos 2t

p) fu -(Bu?+4)5du

c) f(ll-x —3)8dx
') f(x2 —2x)(x3 — 3x% — 1)*dx

i) fsen t-(1+cost)’dt

) |
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i) f—s = dx

x—1

—— dx
VxZ2 —-2x+4

q) Jcos‘3(4m —1) - sen(4m — 1)dm

11.3. Calcula las siguientes integrales indefinidas logaritmicas,
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11.4. Calcula las siguientes integrales indefinidas exponenciales,

a) fx-Z"2 dx b) fe‘xdx c) fziz dx
1 2
d) f3se” St. cos5t dt e) -fW dx Id) f(x +2) - eBx+0) gy
etd 2x e%/ﬁ
9) f— dx h) fcosz % D) fﬁdx

11.5. Calcula las siguientes integrales indefinidas trigonométricas,

a) jsen(Zt +1)dt b) f(x +1)-cos(x?+2x)dx ¢) ftan(l —x)dx

d) fe3x ccos(e¥* +m)dx e J‘sen\/} dx ) fsean - sen (cos 2x)dx
Vx

g) jx -tan(3x2 + 2) dx h) ftz cos(1—t3)dt 0) f% - sen (%) dx

) f o8 Ly J(Clnx) dx k) f Za;(ZZZ;vc; D f - sen )dx

11.6. Calcula las siguientes integrales indefinidas tipo arcoseno,

a) f;dx b)f ad dx c) f;dx
V1 —9x2 V4 — x* V9O — 4x2

d) f; dx e) f ! dx —er
V9 — (x +1)2 x-4J1—(Inx%)2 2 fmdx

f—xd h f;dt 'f;d
9 ) Ve N V) e

11.7. Calcula las siguientes integrales indefinidas tipo arcotangente,

J‘ 1 p b J‘ cos(3x) dx ) f 1 p

a) 1+4x2 ) 1+ sen?(3x) ¢ 1+ (4x + 3)2 x

d f i f 4 ¢4

) 3+t ) 4+ (1 —2x)2 x /) me

.g)f 5 dt f t ] f—d
6L 0 [ ) [
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11.8. Transforma mediante productos notables, separa cuando sea necesario y calcula las
siguientes integrales indefinidas tipo arco/logaritmo,

4 1
a ——dx b f—dt c f—dx
)J-\/—x2+2x ) V=3 + 4x — x2 ) V—6+ 6x — x2
d S5x d f x+3 dt f 1 d
) fx4+10+6x2 x ) | ¥ —ox+s D s5ex o™
f x+3 do f x—1 . J‘ 6 d
9) x2—2x+5 ) x2+2x+3 dx £) x2+4x+6 x

B. INTEGRACION POR PARTES

11.11. Resolver las siguientes integrales por el método de integracidn por partes,

a) fx~e3"dx b) fx2~lnxdx c) fx-senxdx
d) fx-e‘xdx e) fx2~cosx dx ) fx3-ezxdx
g) flnx dx h) fcosﬁdx ) farctanxdx
D) f(lnx)zdx k) fx~arctanx dx D fxz-e" dx

11.12. Resolver las siguientes integrales por el método de integracidn por partes,
despejando finalmente el resultado,

a) fex-senx dx b) fsenzx dx c) fe‘x-cosxdx d) fcoszx dx

C. INTEGRACION POR CAMBIO DE VARIABLE

11.21. Resolver las siguientes integrales por el método de sustitucion o cambio de variable,

a) Jx-\/mdx c)jmdx

d) fe4:;3dx e) Jx-\/mdx > Jde
h) fx-\/mdx ) f\/Tdex
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D. INTEGRACION DE FRACCIONES RACIONALES POR FRACCIONES SIMPLES

11.31. Resolver las siguientes integrales por el método de fracciones simples con raices

simples
f x3 4 b jx +x+1 f x%+3 4
@) x3 —x x ) dx ) x2+5x—6 x
1 x3 —x+1 3x—2
d —d d
)fx2—4x+3 x )f x%+x dx 2 fx3—2x2—5x+6 x

11.32. Resolver las siguientes integrales por el método de fracciones simples con raices
multiples

o) j dx 5 x3—x+2 4 x3+2x—1 4
(x—1)%2(x—2) ) J x3 + x? x ) ,[x3—4x2+4x x

d)J 2x+3 - j x3+2x+1 = j x3 -
X
x3 + 6x2% + 9x e) x3—x2—x+1 x f) x3 4+ 3x2—4 x

11.33. Resolver las siguientes integrales por el método de fracciones simples con factores
cuadraticos

J 2x +1 d x4 +1
@) x3+x%2+x X C)_f

df X+ 2 p x> -1 4 f p
) Ctxitx—3 " 2 jx4—7x2—18 x ) xttxz

E. EJERCICIOS DE LA PAU
11.41. Calcula la siguiente integral indefinida aplicando el método de integracion por partes:

fxz - cos(2x) dx

11.42. Dada la integral indefinida:

fx2+2x+3
— dx

x3—x
a) Descompdn la fraccidn racional en suma de fracciones simples.

b) Calcula la primitiva de la funcion.
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11.43.

11.44.

11.45.

11.46.

11.47.

11.48.

Calcula el valor de la siguiente integral definida mediante un cambio de variable

(t =e*ot =+x):

jl ex d
X
o 1+e*

Halla la primitiva F (x) de la funcién f(x) = (2x + 1) - e™* que cumple la condicién

inicial F(0) = 2.

Se considera la funcién f(x) = 3x% — 6x + 4.

a) Encuentra la funcién primitiva F (x) de f(x) tal que F(1) = 5.
b) Evalua la integral definida fozf (x) dx.

Calcula la siguiente integral indefinida inmediata/cuasi-inmediata:

4
J( —2x+e3x)dx
x+1

2x-3
x2-3x+2"

Dada la funcién f(x) =

a) Halla la primitiva F (x) de f (x) sabiendo que su grafica pasa por el punto (3,1n 2).
b) Calcula f:f (x) dx.

Calcula la siguiente integral definida evaluando los limites de integracion:

€ /3
f(—+2x—1)dx
1 \x




  𝒂 )      ∫  ( 3 x − 5 ) d x


  b )      ∫  ( 7   x 4 − 4   x 3 +   x 2 + 1 )   d x


  c )      ∫   ( −     5   x 3 4 +  3   x 2 − 𝜋 ) d x


  d )      ∫    − 3   x 4 − 2   x 2 + x  x d x


  e )      ∫   (       x 2  2 x −     5   x 4  4   x 2 +     12   x 6  6   x 3 ) d x


  𝒇 )      ∫      1    x 2 d x


  g )      ∫   (     3    x 3 −  2    x 4 )   d x


  h )      ∫   (     1    2 x 5 +  8  4   x 3 −  6  8   x 2 ) d x


  i )      ∫      1   x d x


  j )      ∫      1        x 2   3 d x


  k )      ∫   (     3   x 2        x 3   5 −     4 x      x   3 ) d x


  l )      ∫   (       x 2 + x   x ) d x


  m )      ∫        2    x d x


  n )      ∫   (       3      x 2 +      x        x 3 −  1  5 x ) d x


  ñ )      ∫   ( −       2 x      4 x 3 +   x  5   x 2 −     2       x   ) d x


  o )      ∫     (  2    x 2 +     x   2 ) 3 d x


  p )      ∫     (       1    x − 2 x ) 2 d x


  q )      ∫     ( 1 +  1   x ) 2 d x


  a )      ∫    ( 2 x + 1 ) 2 d x


  b )      ∫      x 3 ·  ( 1 + 3   x 4 ) 5   d x


  c )      ∫     ( 4 x − 3 ) 8 d x


  d )      ∫    x 2 ·    ( 5   x 3 − 1 ) 5 d x


  e )      ∫     (   x 2 − 2 x ) 3 ·  ( x − 1 )   d x


  f )      ∫  (   x 2 − 2 x )    (   x 3 − 3   x 2 − 1 ) 4 d x


  g )      ∫    e  2 x ·    (   e  2 x + 1 ) 3 d x


  h )      ∫  c o s t ·   s e n 2 t   d t


  i )      ∫  s e n   t ·    ( 1 +  cos ⁡  t ) 7 d t


  j )      ∫      l n 4 x  x   d x


  𝒌 )      ∫   1   5 x + 1   d x


  l )      ∫    x − 1      x 2 − 2 x + 4 3   d x


  m )      ∫    e    x 2 ·   x      e    x 2 + 1 4   d x


  n )      ∫    s e n   2 t   1 +  cos ⁡    2 t   d t


  ñ )      ∫        2  − x        2  − x − 3   5   d x


  𝒐 )    ∫   ∫     3  l n x  x ·    (  3  l n x − 2 )  − 2   d x


  p )      ∫  u ·    ( 3   u 2 + 4 )  − 5   d u


  q )      ∫    c o s  − 3  ( 4 m − 1 ) · s e n ( 4 m − 1 ) d m


  𝒂 )      ∫    t − 2    t 2 − 4 t + 3   d t


  b )      ∫    x  3 x + 1   d x


  c )      ∫    2   x 3 + 1  2 x +   x 4   d x


  d )      ∫      e  2 x    e  2 x − 1   d t


  e )      ∫     cos ⁡  x · s e n x     cos 2 ⁡  x + 1   d x


  f )      ∫   1     cos 2 ⁡  x ·  tan ⁡  x   d x


  g )      ∫   1  x ·  ln ⁡  x   d x


  h )      ∫     cos ⁡  2 t  s e n   2 t   d x


  i )      ∫   tan ⁡  x   d x


  a )      ∫  x ·  2    x 2   d x


  b )      ∫    e  − x d x


  c )      ∫    x   2  −   x 2 d x


  d )      ∫   3  s e n   5 t ·  cos ⁡  5 t   d t


  e )      ∫      1     x ·  4   x       d x


  f )      ∫   ( x + 2 ) ·   e     ( 3 x + 6 ) 2 d x


  g )      ∫     3        1    x    x 2   d x


  h )      ∫      e  t g   2 x       cos 2 ⁡  2 x d x


  i )      ∫      e    2 x 3       x 2 3 d x


  a )      ∫  s e n  ( 2 t + 1 )   d t


  b )      ∫   ( x + 1 ) ·  cos ⁡ (   x 2 + 2 x )   d x


  c )      ∫   tan ⁡  ( 1 − x ) d x


  d )      ∫    e  3 x ·  cos ⁡ (   e  3 x + 𝜋 )   d x


  e )      ∫    s e n    x   x     d x


  f )      ∫  s e n 2 x · s e n   (  cos ⁡  2 x ) d x


  g )      ∫  x · tan ⁡ ( 3   x 2 + 2 )   d x


  h )      ∫    t 2 ·  cos ⁡ ( 1 −   t 3 ) d t


  i )      ∫   1    x 2 · s e n  (     1    x ) d x


  j )      ∫     cos ⁡    ( l n x )  x d x


  k )      ∫     tan ⁡  ( 2 x )    c o s 2 2 x   d x


  l )      ∫    x  − 3 / 2 · s e n  (     1   x ) d x


  a )      ∫   1   1 − 9   x 2   d x


  b )      ∫    x   4 −   x 4   d x


  c )      ∫   2   9 − 4   x 2 d x


  d )      ∫   1   9 −    ( x + 1 ) 2   d x


  e )      ∫   1  x ·  1 −    (  ln ⁡    x 4 ) 2   d x


  f )      ∫      e  2 x   1 −   e  4 x d x


  g )      ∫    3 x   4 −   64 x 4   d x


  h )      ∫   1   t ·  1 − t   d t


  i )      ∫   1   − 2 t −   t 2 d x


  a )      ∫   1  1 + 4   x 2   d x


  b )      ∫     cos ⁡   ( 3 x )  1 + s e   n 2  ( 3 x )     d x


  c )      ∫   1  1 +    ( 4 x + 3 ) 2 d x


  d )      ∫    x  3 +   x 4   d x


  e )      ∫   3  4 +    ( 1 − 2 x ) 2 d x


  f )      ∫      e  x  4 +   e  2 x d x


  g )      ∫   1  16 +       t 2   4   d t


  h )      ∫      t 3  2 +   t 6 d t


  i )      ∫   3  x ·  ( 1 +    ln 2 ⁡  x ) d x


  a )      ∫   2   −   x 2 + 2 x d x


  b )      ∫   4   − 3 + 4 x −   x 2   d t


  c )      ∫   1   − 6 + 6 x −   x 2 d x


  d )      ∫    5 x    x 4 + 10 + 6   x 2 d x


  e )      ∫    x + 3    x 2 − 2 x + 5   d t


  f )      ∫   1  2 + 6 x + 9   x 2 d x


  g )      ∫    x + 3    x 2 − 2 x + 5   d x


  h )      ∫    x − 1    x 2 + 2 x + 3     d x


  i )      ∫      6    x 2 + 4 x + 6 d x


  a )      ∫  x ·   e  3 x   d x


  b )      ∫    x 2 ·  ln ⁡  x   d x


  c )      ∫  x · s e n   x   d x


  d )      ∫  x ·   e  − x   d x


  e )      ∫    x 2 ·  cos ⁡  x     d x


  f )      ∫    x 3 ·   e  2 x   d x


  g )      ∫   ln ⁡  x   d x


  h )      ∫   cos ⁡   x d x


  i )      ∫   arctan ⁡  x d x


  j )      ∫     (  ln ⁡  x ) 2 d x


  k )      ∫  x ·  arctan ⁡  x   d x


  l )      ∫    x 2 ·   e  x   d x


  a )      ∫    e  x · s e n x   d x


  b )      ∫  s e   n 2 x   d x


  c )      ∫    e  − x · c o s   x   d x


  d )      ∫     cos 2 ⁡  x   d x


  a )      ∫  x ·    1 + x     d x


  b )      ∫      x 3     1 +   x 2     d x


  c )      ∫    1 + x 3   d x


  d )      ∫      e  4 x + 3    e  3 x   d x


  e )      ∫  x ·  x − 1     d x


  f )      ∫   1 −   x 2 d x


  g )      ∫   2     e  x − 1   d x


  h )      ∫  x ·  x − 1     d x


  i )      ∫   1 −   x 2 d x


  a )      ∫      x 3    x 3 − x   d x


  b )      ∫      x 2 + x + 1    x 2 − 4   d x


  c )      ∫      x 2 + 3    x 2 + 5 x − 6   d x


  d )      ∫   1    x 2 − 4 x + 3   d x


  e )      ∫      x 3 − x + 1    x 2 + x   d x


  f )      ∫    3 x − 2    x 3 − 2   x 2 − 5 x + 6   d x


  a )      ∫    d x     ( x − 1 ) 2  ( x − 2 )


  b )      ∫      x 3 − x + 2    x 3 +   x 2     d x


  c )      ∫      x 3 + 2 x − 1    x 3 − 4   x 2 + 4 x d x


  d )      ∫      2 x + 3      x 3 + 6   x 2 + 9 x   d x


  e )      ∫      x 3 + 2 x + 1    x 3 −   x 2 − x + 1     d x


  f )      ∫      x 3    x 3 + 3   x 2 − 4 d x


  a )      ∫    2 x + 1    x 3 +   x 2 + x   d x


  b )      ∫      x 3    x 3 + x   d x


  c )      ∫      x 4 + 1    x 4 − 1   d x


  d )      ∫    x + 2    x 3 +   x 2 + x − 3   d x


  e )      ∫      x 3 − 1      x 4 − 7   x 2 − 18     d x


  f )      ∫   3    x 4 +   x 2   d x


   ∫    x 2 ⋅  cos ⁡   ( 2 x )   d x


   ∫      x 2 + 2 x + 3    x 3 − x   d x


  t =   e  x


  t =  x


    ∫ 0 1      e  x  1 +   e  2 x   d x


  F  ( x )


  f  ( x ) =  ( 2 x + 1 ) ⋅   e  − x


  F  ( 0 ) = 2


  f  ( x ) = 3   x 2 − 6 x + 4


  F  ( x )


  f  ( x )


  F  ( 1 ) = 5


    ∫ 0 2  f  ( x )   d x


   ∫   (  4  x + 1 − 2 x +   e  3 x ) d x


  f  ( x ) =   2 x − 3    x 2 − 3 x + 2


  F  ( x )


  f  ( x )


   ( 3 ,  ln ⁡ 2 )


    ∫ 3 4  f  ( x )   d x


    ∫ 1  e   (  3  x + 2 x − 1 ) d x

