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A. CARACTERISTICAS DE UNA FUNCION

8.1. La siguiente grafica corresponde a la funciény = f(x):

2

2 4 6 8 10 12 14 16 18

a) éCual es su dominio de definicion?
b) Indica los tramos en los que la funcidn es creciente y en los que es decreciente.
c) ¢En qué punto tiene la funcidon su maximo?

8.2. A partir de la gréfica de estas funciones, indica cual es su dominio y su recorrido

(imagen):
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8.3.Estudia la monotonia, puntos criticos, curvatura y puntos de inflexion de las
siguientes graficas de funciones.
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B. FUNCIONES CONSTANTES, AFINES Y LINEALES.

8.11. Representa las siguientes funciones:

2x 5t+1 _2—3x

fGx)=3x—-2 y=1-— h(t) =—; y=—¢

8.12. Calcula la pendiente y la ordenada en el origen de las siguientes funciones,

a) Pasa por los puntos A(2,— 1) y B(3, 2)

b) Pasa por el origen de coordenadas y por el punto C(— 1, 3)
c) Pasa por los puntos D(3, 2) y E(1, — 3)

d) Pasa por el origen de coordenadas vy por el punto F(1, 4)

e) Corta al eje OX en la abcisa x =2y al eje OY en la ordenaday =—1.
8.13. Calcula la funcion afin que cumple las siguientes condiciones:

a) Pasa por los puntos A(1, 2) y B(— 2, 5)

b) Tiene pendiente 3 y pasa por el punto C(1, 4)

c) Pasa por los puntos D(1/2,-1) y E(0, — 2)

d) Pasa por el origen de coordenadas y por el punto F(— 3, — 4)

e) Corta al eje OX en la abcisa x = — 4 y al eje QY en la ordenada y = 5.

8.14. Halla la ecuacidn de la recta que pasa por (—1, 2) y cuya pendiente es —1/3.

8.15. Escribe la ecuacion de las rectas cuyas graficas son las siguientes:

a) b)

Y Y

4

2 // 40 /
- — —X
A /X
ZaRE| | £ 40

4 v

8.16. Escribe la ecuacion de la recta que pasa por los puntos (3,—4) y (—,2 3)

8.17. Calcula la pendiente y la inclinacidén de cada una de estas rectas:

a2x+y=0 b)x—V3y+1=0 oy=2 dy=x+1

UNIDAD
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8.18.Halla la ecuacidén de la recta que pasa por el punto (—1,3)y cuya ordenada en el
origen es —1.

8.19. Representa graficamente la funciéon 5x + 3y —1 = 0

8.20.0btén la ecuaciéon de la recta que pasa por los puntos (—2,—-1)y(1,3), vy
represéntala.

C. FUNCIONES CUADRATICAS. VERTICE, CORTES CON LOS EJES. EJE DE SIMETRIA.

8.21. Representa las siguientes funciones cuadraticas:
xX) =x°“—4x + =x-(x— t)=4+2t—t = —x“+
f)=x*—-4x+3 y=x-(x-1) h@®)=4+2t—-t*>  y=-x*+9
8.22. Calcula el vértice y el eje de simetria de las funciones,
(x) = —x? + 3x =2x>+6x—1 h(t)=4t—-3t*>+1 = —x?+ 2x
f y y

8.23.Determina el maximo o minimo absoluto-y los intervalos de crecimiento y
decrecimiento de las siguientes funciones sin representar

fX)=x*—2x+1 gt)=-t>—-3t+2 h(x)=3+5x—x*> y=4x+x*+5

8.24. Determina sin representar si las siguientes funciones son cdncavas o convexas.
a)y = =2x* +4x+6 by =(x+1)*-3
Ay =3-x—-2)?=+4—y d)y-3=-2-(x+1)2
8.25.Halla el vértice de las siguientes pardbolas,

a) y+3=2-(x—1)> b)x*—2x—y+9=0 ¢)3x*+y+12—-12x=0

d) (x+2)>=2y+6 e) x?—6x=2y—11 ) x*+2y+10—4x=0
8.26. Halla los puntos de corte con los ejes de las pardbolas
a) y—1=(x+ 3)? b) y=—x* + 4x—3 ¢) 3x*+y+12—-12x=0

d) (x+1)>=2y+16 e) x> —=5x=2y—6 f)x*+2y—4x=0
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8.27. Calcula la funcion cuadratica que cumple las siguientes condiciones:

a) Pasa por los puntos A(0,2),B(- 2,5) y C(1,1).
b) Pasa por el origen de coordenadas, por el punto C(1,4) y por el punto D(- 1,4).
c) Pasa por los puntos A(2,3),B(- 1,4) y C(1,5).

e) CortaalejeOXenlaabcisax =-2yx = 2yalejeOY enlaordenaday = 5.

8.28.Escribe a las siguientes funciones cuadraticas en la forma (y —v) = a(x — u)?
Determina luego el eje de simetria y el vértice de la funcion.

a) f(x) =x>—4x+3 b) gx)=3x2+6x—3 ¢) h(x) =1+ 2x — 3x?
d) i(x)=2x+x*+2 e ix)=—x—-x*+1 f) i(x)=—-8x+2x>+2
8.29.Dada la funcién (y — v) = a(x — u)? calcula los pardmetros a, u y v sabiendo,

a) La funcién presenta su vérticeen V(- 2,3) y f(1) = 5.
b) CortaalejeOXenx = 2yx = 6yalejeOYeny = 4.

c) Pasa por los puntos A(0,0),B(1,0) y (2,5).

8.30.Dada la grafica de las siguientes funciones cuadraticas, da su expresién analitica en el

modoy = a-(x-1)-(x-5).
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R

D. FUNCIONES DE PROPORCIONALIDAD INVERSA Y RACIONALES

8.31. Calcula el dominio de las siguientes funciones racionales,

x+2 3x? x—4
f& x2 -1 9&) 3x + 2 ) * x? -5 i) x3 — 4x? 3%
8.32. Estudia el signo de las siguientes funciones racionales,
2x — 1 x% -1 x+2 x—2
—_— — — h — 2 [ = _— 3
f&) x2 + 4x 9(x) 3—x @) T x2—x it x3 —x x

8.33.Calcula las. asintotas verticales y horizontales de las siguientes funciones de

proporcionalidad inversa,

g(x)=2—i h(x)=5+i i(x)=1-

fl) = X+ 1 x—3 2% + 6

2x — 4

8.34.Calcula la asintota oblicua de las siguientes funciones racionales,

x3 x? -1 x3+2x—-1 4x% + x

90 = MO =me o =gy

f&x) =

x2—x
8.35.Calcula todas las asintotas verticales de las siguientes funciones racionales,

4x 2x% + 1 x* x3

7 _3 90 =——F h= () =7

flx) = 2

x3 —

8.36.Representa las siguientes funciones de proporcionalidad inversa:

4 .
eyl F M =1-— i) =3+

f=—st2 g =
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E. IMAGENES Y ANTI-IMAGENES. DOMINIO E IMAGEN DE UNA FUNCION. COMPOSICION
DE FUNCIONES Y FUNCION INVERSA.

8.41. Calcula el dominio de las siguientes funciones algebraicamente,

a) f(x) = =2 b)gx) =x+3  ¢) h(x)=1%x d) i(t)=t23_t9
3x +1 / 3x — 6
e) y=x>+x—2 f)y=xf_x g) s(t) = ti—_tl h))’=x9zcﬁ
, X +2 VE+1 1 __Z
Dy=p—m DkO=—r DW= m=  Dm@) =

8.42. Calcula la imagen de las siguientes funciones en los valores que se indican,

2
a) f(x)=xz_jlc_3 enx =—1 b) g(x) =x*—-5x*+1 enx = -2
> 1 _ 2x
c) h(x) =+x —x? enx =— d) i(x) = enx =2
2 x%+5

“uy.,”n

8.43. Calcula el valor “x” para que las siguientes funciones toman la imagen
correspondiente,

&’ 1+ 1

a) f(x) =— = -1 b) g(x) =x3—8x+1=-2
x“—9

x?—1
c) h(x) =+/x2+x+4=2 d) i(x) = = = -2
8.44. Calcula la funcién inversa de las siguientes funciones biyectivas,
a) f(x) =6 b)gx) =2 c) h(x)=4—x d)i(x)=2x+6
4 + 5x 5 x?+3 3—x
= = — 16 = [ =

e) f(x) 2 flglx) =x g) h(x) z h) i(x) e — 1

x% 42

NDk@)=v1-2x k) I(x) = 2x D i(x) = i

l)](x):3x2—1 x+1 4 — x2

m) j(x) =In(x>—4) n)kx) = ln( ) i) l(x) =e* -2 0) i(x) =e ?*+3

1—x
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8.45. Calcula el Recorrido o imagen de las siguientes funciones:

a) f(x) =5 b) g(x) = -3 c) h(x) =x+5 d) i(x) = %
e) f(x) =3—2x flglx) =x*—4 g) h(x) = ° J;x h) i(x) = 222 1;
N i) = X VkG) =V3x—=1 k) 1) = |—— 1 x
D) =55 J) Je(x) = V3x = VW= DW= 17
m) j0) =log@ %) m k() =In(tor) W) 1) =3¢ 0) i) =2%+1

8.46. Dadas las siguientes funciones

1
x+1

f(x) =x? glx) =vVx h(x) =2x—-1 i(x) =
Calcula la expresion de las siguientes composiciones,
a) f°g by g°f ¢) h°i d) i°h
e) g°i f)i°g g) f°g°h hy h°g°f

8.47. Dadas las siguientes funciones

fx)=

glx) =vx—1 h(x) = x% + 2 i(x) =%

x? -1
Calcula la expresidn de las siguientes composiciones,
a) f°g by g°f c) h°g d) g°h
e) h°i f) i°h g) g°i°h h)y i°g°f
8.48. Contesta a las siguientes cuestiones,

a) Si f(x) es una funcién cuya funcién inversa es f~1(x), équé funcién serd f °f~1 ?,

eyfrof?
b) ¢ Cudl es la funcion inversa de la funcion f(x) = x?
c) ¢Cudl es la funcidn inversa de la funcién f(x) = x?2?

d) ¢Cual es la funcidn inversa de la funcion f(x) =+ x ?

8
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. . . 1
e) éCual es la funcion inversa de la funcién f(x) = ;?

f) éCual es la funcidn inversa de la funcién f(x) = a*?

g) ¢Cual es la funcidn inversa de la funcion f(x) = In(x)?

E. SIMETRIAS PAR E IMPAR

8.51. Comprueba cudles de las siguientes funciones son de simetria par, cudles son de
simetria impar y cuales no presentan simetrias.

D () = g b) g(x) = x* — 4 &) h(x) = x* = 2x
2x% — 4 3 3_4
d) i(x) =;2—_1 e) j(x) =xx_1 ) k() =%

8.52. Determina cuales de las siguientes funciones presentan simetria par y cudles impar
dando una explicacion clara y correcta.

a) b)

o

]

c) d)



