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A. MODULO DE UN VECTOR. EQUIPOLENCIA DE VECTORES. COORDENADAS DE UN VECTOR.

7.1. Representa los siguientes vectores y calcula su moédulo.

a) AB conA(1,3)yB(-2,5)

b) CD con C(-2,5)y D(3, - 2)
¢)EF conE(0,-2)yF(-2,-2)
d) GH con G(4,—-3)yH(-5,0)

7.2. Dados los puntos A(1, 3), B(2, 7), C(4,9) y D(5, 13),

a) Determina cuales de los vectores AB ) ﬁ,ﬁ, AC , CA , D_C), AD son equipolentes.
b) Calcula el médulo de los vectores diagonales.
c) 64. Dados los puntos A(1, 3), B(2,7), C(4,9) y D(5, 13),

7.3. Dados los puntos A(2, -4) , B(-3, 4), C(1, 5) y D(2, 6). Escribe las coordenadas de los vectores,
AB , AC,AD, BA , BC , BD, CA, CB, CD, DA, DB, DC
respecto de la base candnicat = (1,0), j =(0,1)

7.4. Dados los puntos A(0, 0), B(1, 1) y C(0, 2), halla las coordenadas de un punto D para que los
vectores AB , CD sean equivalentes, y también para que sean paralelos.

7.5. Dados los tridngulos siguientes, determina si son equildteros, isdsceles o escalenos,

a) ABC con vértices A(— 3, 5), B(0,—1) y C( 3, 5).
b) ABC con vértices E(— 1, —4), F(1,0) y G( 2, 3).
c) ABC con vértices A(4, -6), B(-2, 2) y C( -4, 0).

7.6. Dados los puntos A(-2, 0), B(0, 0) y C(3, -2), representa y calcula las coordenadas y el médulo
de los vectores AB , BC y AC.

7.7. Dados los puntos A(3, -5) y B(— 2, 1), C(7, 0) y D(2, — 6), demuestra cuales de los siguientes
vectores son equipolentes calculando sus coordenadas libres.
AB ,BA,CD , DC ,AC , CA BD , DB
7.8. Muestra mediante vectores cuales de los siguientes cuadrildteros ABCD forman un

paralelogramo

a)A(2,-5)yB(-3,2),C(1,6)yD(8,—-1),
b) A(2,4) yB(-2,-2),C(-3,3)yD(4,-3)
c)A(3,-1)yB(-3,-2),C(2,3)yD(-4,2)
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7.9. Dadas las coordenadas de los siguientes vectores libres, calcula su mdédulo y el angulo que
forman con el semieje positivo OX.

Q)i=(23) b)v=(4-2) OW=(-6—-8) d)Z=(-54)
e)d=(55 f)b=(-12,—-9) g)é=(4,0) hd=(23)

7.10. Dado el médulo y argumento respecto del semieje positivo OX, calcula las coordenadas de
los vectores.

a)lil=4, 6=60° Db)|5|=6 6 olwl=3 6=-10°

T - 3
dldl=2 o=-—= op[=Vv3 e=-1200 f)ldl=v2, o=—

7.11. Dadas las coordenadas de los siguientes vectores libres, calcula su médulo y el angulo que
forman con el semieje positivo OX.

DU=31—2] b)B=—6i+8] c)W=4+3] d)i=5]

e)d=1+j ~f)b==3] 9)é=-31—8]  h)d=—47+7

B. OPERACIONES CON VECTORES

7.21. Sabiendo que A(3, -4) y B(5, 2), calculak - AB.
a)k=3 b)k=-2 c¢)k=5 dk=1/2

7.22. Las coordenadas de los puntos A, B, Cy D son A(0, 0), B (-1, 3), C(-2, -2) y D(1 -3) calcula el
resultado de estas operaciones.

a)ﬁ+ 3-CD c)5~ﬁ—2~ﬁ e)4-ﬁ—3-ﬁj
b)AB—4-CD d)2-AB-3-AB f) —AB + 2 -CD

7.23. Los puntos A(-1, 1), B(0, 2) y C(2, 0) son los vértices de un triangulo. Halla las coordenadas de
los vectores que forman sus lados.

7.24.Si U=(-3,2)y W= (4,-1), determina el vector Vtalqueui+V =w

7.25. Efectua las siguientes operaciones analiticamente si u= (6, 2) y v= (-2, 1).

a) 2 + 39 b) (-1) -V — & ) — 39+ 41
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C. PUNTO MEDIO Y VECTOR UNITARIO. AREAS DE TRIANGULOS. BARICENTRO.
7.31. Calcula el punto medio de los segmentos de extremos,

a) A(3,-2)yB(—2,1)
b) C(2,4)y D(-6,-15)
c) E(1,—-4)yF(-3,4)
d) G(—3,0)yH(3,—-2)
e) 1(0,-1)yJ(-2,-3)
f) K(2,0)yL(-4,-1)

7.32. Halla las coordenadas de los puntos medios del tridngulo de vértices A (0,0), B (3,1) y C(1,5)
7.33. Calcula las coordenadas del baricentro del tridngulo anterior.

7.34. Calcula el drea de los siguientes triangulos ABC de coordenadas:

a) A(1,4),B(-2,2)yC(3,1)
b) A(=2, 3), B(3,-4) y C(2, 2)
c) A(-1,5),B(-2,1)yC(2,4)
d) A(-3,-1), B(2,-1) y C(5, 3)

7.35. Para cada uno de los tridngulos del ejercicio anterior, calcule los puntos medios de sus lados
y el baricentro de cada uno de ellos.

7.36. Para cada uno de los siguientes vectores, calcula un vector unitario en la misma direccién y
sentido que su correspondiente.

a) T(-3,5)
b) ¥ (- 8, 13)
) W(2,-4)
d) ¥ (=3,—-4)

7.37. Calcula x para que el vector u'= (1/2, x) sea unitario.
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D. PRODUCTO ESCALAR
7.41. Calcula el producto escalar de los siguientes vectores:

a) u(3,-5)yv(-2,1)

b) UW(2,0)yv(-6,-5)

c) u(1,-4)yv(-2,6)

d u(-3,-3)yv(2,-2)

e) u(6,-2)yv(-3,-9)

f) u(2,0)yv(0,-3)

g) u(3,0,1)yv(2,1,-2)
h) u(3,2,-1)yv(1,0,-2)
i) ﬁ(l, 0, 1)y7(0, 1,-1)

j) u(-2,1,0yv(1,2, -3)

7.42. Determina en los anteriores casos, qué vectores son ortogonales.
7.43. Dados los puntos de coordenadas A(-1, 7) y B(0, 1):

a) Calcula el vector director de la recta r que pasa por Ay B.
b) Halla la ecuacién vectorial y las ecuaciones paramétricas de dicha recta.

7.44 ¢Qué angulo forman los vectores U = (-3,1) y v=(4,-3)? éy los vectores W = (4, -5) y § = (5,4)?

7.45. Calcula el producto escalar de Uy v sabiendo que u =(3, 4) y |V| =4y el dngulo que forman
es de 30°

7.46. Dados los puntos A (2,1), B (6,3), C (7,1) y D (3,-1). Demuestra que el poligono ABCD es un
rectangulo y calcula su perimetro y su area.

7.47. Calcula un vector ortogonal al vector u =(6, 8) que sea unitario.

7.48. Calcula x para que los vectores U = (3, 4) y vV =(1, x) sean:

a) Ortogonales b) Paralelos c) Formen un &ngulo de 60°
7.49. Calcula la proyeccion escalar del vector (3, 2) sobre el vector (5, -1)

7.50. Los puntos A (-1,-2), B (1,1), C (4,0) son tres coordenadas de un paralelogramo, calcula las
coordenadas del cuarto vértice.
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E. ECUACIONES DE LA RECTA EN EL PLANO
7.51. Calcula la ecuacidn vectorial y las ecuaciones paramétricas de la recta s que,

a) pasa por el punto A(0, -4) y tiene como vector director vV = (-1, 7).

b) pasa por el punto medio del segmento AB formado por A(- 1, 4) y B(1, 2) y tiene como
vector director U = (-2, 3).

c) pasa por el origen de coordenadas y tiene como vector director w = (1, -2).

d) Corta al eje OX en x = 2 y tiene como vector director w = (0, 5).

7.52. Determina un punto y un vector director de las siguientes rectas en forma paramétrica,

x=1-t
Q)r= y:2+4t} teR P)s= (6,y) = (12) +t-(1,—1) t€R
_x=4+t _ x= 2t
c)m:y= _t}tE]R d)o:y=1_3t}tER
_ C _ox=—4=2t
e)p= (x,y)=4+t-(35) teR e)q=y:_3_4t}tE]R

7.53.. Calcula las ecuaciones paramétricas de la recta r que pasa por el punto A(1, 3) y es paralela a
la recta s que tiene por ecuaciones paramétricas,

Kot Bt
y=5—t¢t

(9]
Il

leen

7.54. Calcula las ecuaciones paramétricas de la recta r que pasa por el punto B(2, — 5) y es paralela
a la recta s que tiene por ecuaciones parameétricas,

x =2

y=1+3t} teR

7.55. Determina un punto y un vector director de las siguientes rectas,

x—2 y+1 x y-—3 y

= = = —=— O)t=x+2=——

a) r 3 5 b) s — 3 ) 1
_x+1 y+3 _xX_ Y _x+3

7.56. Escribe las rectas del apartado anterior en forma implicita y paeamétrica.
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7.57. Determina un punto y un vector director de las siguientes rectas dadas en forma implicita,
a)r=2x—-y=1 b) s=—-4x+3y=7 c¢)t=x+2y=5
A p=5x+y=4 e)gq=—x+3y=8 flr=3x—y =38
7.58. Determina un vector normal de las rectas del ejercicio anterior.
7.59. Calcula la ecuacién continua y implicita de la recta r que,
a) pasa por el punto A(-3, 2) y tiene como vector director v = (1, -2).
b) pasa por el punto medio del segmento AB formado por A(3, — 1) y B(2, 4) y tiene como
vector director u = (-3,— 5).
c) pasa por el origen de coordenadas y tiene como vector director w = (0, -2).

d) Corta al eje OY en x = 1y tiene como vector director w = (- 2, 5).

7.60. Calcula la ecuacidn continua e implicita de las rectas siguientes

_ x=2+3t b) s= (x,y)=(12)+t

@T—y=3—2JtER .(0,-1) tER
_ x=4 _x=5+2t

c)m= y=2t} teR d)o:y:2_4t}te]R{

e)p=(xy)=(-15+t-(1,2) teR F)q = 9;221__2;} teR

7.61. Determina un punto y un vector director de las siguientes rectas dadas en forma explicita,

2x 1
a)r=y=3x-—-1 b)szy:?—l C)tEy=?—2x
D p= 1-x =1 4x _ -1
)P=E y=—F e)q=y= 7 NrEy=—7

7.62. Determina la pendiente y la ordenada en el origen de las rectas del ejercicio anterior.

7.63. Calcula la ecuacion explicita de las rectas siguientes

aA)r= 2x—3y=4 b) s= (x,y)=2,-4)+t-(1,2) teR
_x=2+t _x=3-2t

C)m:y=1+t} teR d)O:yzl—Bt}tER
1=-x y+1 _x=3+t

e) p= T = e)q = yZZt}tER
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7.64. Determina la pendiente y la ordenada en el origen de las rectas anteriores.

7.65. Determina la ecuacién de la recta paralela ar=2x—y = 1y que pasa por el
punto A(1, 3).

7.66. Determina la ecuaciéon de la recta paralela ar=3x+2y =5y que pasa por el
punto B(2,- 1).

7.67. Calcula el punto de corte de las rectas,

=2
a)r = ;:Btgi} teER ys=2x—y=1 by r=3x+2y=1y s=2x—y=3
_ x=2+4+3t _ x=2t _ _ - —
or= y=3—2t} teR ys=y:1_t}tE]R d) r=x+2y=1y s=x+y=-2

768. Determina la ecuacion de la recta perpendicular ar = 2x - y = 1y que pasa por el punto
A(2,0).

7.69. Determina la ecuacion de la recta perpendicular a x +3y = 1 y que pasa por el punto
B(1,- 1).

7.70. De la recta r se sabe que pasa por el punto A (2,1) y un vector director es
il = ( —2,4). Determina su ecuacién en todas las formas que conozcas.

7.71. Escribe la ecuacion vectorial, paramétrica y continua de la recta que pasa por los puntos A

7.72. Calcula la ecuacién implicita de la recta que corta a los ejes de coordenadas en los puntos

7.73.éPertenece el punto (0,5) a la recta determinada por el vector u = (1,3) yel punto 4 (2,3)?

7.74. La ecuacion en forma implicita de una recta es 2x — 3y + 1 = 0. Escribe la ecuacion de esta
recta en forma vectorial, paramétrica, continua, punto-pendiente razonando la respuesta.

F. PROBLEMAS DE DISTANCIAS Y ANGULOS.

7.81. Dado el punto P(2,1) ylarectar = x + y = 5, calcula la distancia entre la recta y el punto.

x=1-—-t

_ VvVt € R, calcula la distancia entre la
y=2-3t

7.82. Dado el punto Q(—2,3)y la rectar = {

recta y el punto.
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7.83. Dada la recta r que pasa por los puntos P(1,—1) y Q(—3, 2) calcula la distancia entre y la
rectary el punto R(3,—-2).

7.86. Dadas las rectasr = x + 2y = 3y larectar = —2x — 4y = 5, demuestra que son paralelas
y calcula la distancia minima entre ellas.

7.87. Dadas las rectasr = x3;2 = yTTz y larectas = 2x — y = —3, demuestra que son paralelas y

calcula la distancia minima entre ellas.
x=3+12t
y=2—1¢1
paralelas y calcula la distancia minima entre ellas.

7.88. Dadas las rectasr = { Vt € Rla rectas = x +y = —3, demuestra que son

7.91. Dadas las rectasr = x + 3y =3y la rectar = x — 4y = 2, demuestra que son secantes,
calcula su punto de corte y calcula el angulo agudo que forman.

x—1 2—
= Ty y la recta s = 5x + 4y = 2, demuestra que son secantes,

4
7.92. Dadas las rectasr =
calcula su punto de corte y calcula el angulo agudo que forman.
x=3+2t
y=2-—t
paralelas y calcula la distancia minima entre ellas.

7.93. Dadas las rectasr = { VvVt € Rla rectas = x + 5y =2, demuestra que son

X = t
7.94. Dadas las rectasr = {y — 1+t

secantes, calcula su punto de corte y calcula el angulo agudo que forman.

Vt e Rla rectas =x + 2y =1, demuestra que son

G. PROBLEMAS CON PARAMETROS. POSICIONES RELATIVAS
7.101. Determinar el valor de a para que las rectas ax + (a — 1)y = 2(a + 2) sean:

= Paralelas
= Perpendiculares

7.102. Determinar el valor de m para que las rectasmx +y =12y 4x —3y = m+ 1 sean
paralelas. Después halla su distancia

7.103. Hallar la ecuacién de la mediatriz del segmento determinado por los puntos
A (1,-2) y B (3,0). Hallar, también, el dngulo que forma esta mediatriz con el eje de
abscisas.
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7.104. Hallar el area del paralelogramo ABCD, sabiendo que la ecuacién del lado AB es
x —2y = 0, la ecuacién del lado AD es 3x +y = 0y las coordenadas del punto C (3,5).
Razona la respuesta.

7.105. Calcula las ecuaciones de todas las rectas que pasan por el punto P(2,—3)y forman un
angulode 45°conlarecta3x —4y +7 =0.

7.106. Dados los puntos A (4,—2) y B (10,0), hallar el punto de la bisectriz del 22 y 42 cuadrante
gue equidista de ambos puntos.

7.107. Dados los puntos A (2,1), B (—3,5) y C (4, m), calcular el valor de m para que el tridngulo
ABC tenga de drea 6 unidades cuadradas.

7.108. Hallar las ecuaciones de las rectas que pasando por el punto A(1, —2) distan 2 unidades
del punto B(3,1).

7.109. Un rayo de luz r pasa por el punto P (1,2) e incide sobre el eje de abscisas formando con
éste un angulo de 135°. Suponiendo que sobre el eje de abscisas se encuentra un espejo,
hallar la ecuacion del rayo r y del rayo reflejado por el espejo.

7.110. Hallar los puntos de la recta 7x —y—28 = 0 que distan 5 wunidades de
larecta3x —4y —12 = 0.

7.111. Calcular las coordenadas de un punto P situado sobre la recta x + y- 15 = 0 que

equidistedelasrectasy -2 = 0 y 3y = 4x- 6.

7.112 las rectasr : 3x + 4y —5 = 0ys: ax + 7y +2 = 0forman un dngulo cuyo seno
vale 3/5. Calcula el valor de a.



